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數列的極限與無窮等比級數 

 無窮數列的極限 

1. 如果一個數列的項數是有限的，就稱這個數列為有限數列，否則稱為無窮數列。 

2. 無窮數列 na 的極限。 

(1)  當 n趨向無限大且 na 趨近一個定值 a時，稱數列 na 的極限為 a，記作 lim n
n
a a


 ，

並稱此數列為收斂數列。 

 將無窮數列
1

n
逐項列出：

1 1 1 1 1
1, , , , , , ,

2 3 4 5 100
 。 

  將各項依序在數線上標出其位置。 

 

  當 n愈來愈大時，
1

n
在數線上的位置會趨近原點 0。此時我們稱無窮數列

1

n

的極限為 0 ，並且用符號
1

lim 0
n n

 表示。 

(2) 當 n趨向無限大且 na 不會趨近一個定值時，稱數列 na 為發散數列。 

 將無窮數列 2 1n  的每一項依序列出：3, 5, 7, , 201, 203, 。因為當 n趨向

無限大時， 2 1n  不會趨近一個定值，所以無窮數列 2 1n  為發散數列。 

 

3. 無窮數列 nr 的收斂與發散。 

(1) 當 1 1r   時，無窮數列 nr 為收斂數列，其極限為 0 ，即 lim 0n

n
r


 。 

(2) 當 1r  時，無窮數列 nr 為收斂數列，其極限為1，即 lim 1n

n
r


 。 

(3) 當 1r   或 1r  時，無窮數列 nr 為發散數列，其極限不存在。 

 (1) 將無窮數列  0.1
n

的每一項依序列出： 0.1, 0.01, 0.001, 0.0001, 0.00001,。

觀察發現：  lim 0.1 0
n

n
 。 

  

（搭配課本 P.2～P.8）
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單元 1 數列的極限與無窮等比級數 

 

 

 (2) 將無窮數列  2
n 的每一項依序列出： 2, 4, 8,16, 32,   。觀察發現：當 n

趨向無限大時， 2
n 不會趨近一個定值，所以無窮數列  2

n 為發散數列。 

4. 歐拉數：
1

lim 1 2.718281828459045
n

n
e

n

    
 

。它是一個無理數。 

 

 

求下列各無窮數列的極限。 

(1) 2

1

n
 。  (2)

2
2
n

 。  (3) 3 。 

 
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 
求下列各無窮數列的極限。 

(1)
1

1n



。  (2)

2
5
n

 。  (3) 2 。 

 

 

  

【配合課本例 1】 
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單元 1 數列的極限與無窮等比級數 

 

 

判斷下列各無窮數列為收斂或發散數列；若為收斂數列，求其極限。 

(1)
7

9

n
 
 
 

。  (2)  5 2
n

 。  (3) n 。 

 
 

 

 

 

 

 

 

 

 
判斷下列各無窮數列為收斂或發散數列；若為收斂數列，求其極限。 

(1)  3
n  。  (2)  5 3

n

 。  (3)
9

8

n
  
 

。 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

已知無窮數列  2 1
n

x x  為收斂數列，求 x的範圍。 

 
 

 

  

【配合課本例 2】 

【常考題】 
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單元 1 數列的極限與無窮等比級數 

 

 

已知無窮數列  2 1
n

x  為收斂數列，求 x的範圍。 

 

 

 

 

 數列極限的運算性質 

1. 數列極限的運算性質： 

 若無窮數列 na 與 nb 的極限分別為 a與b，即 lim n
n
a a


 ，lim n

n
b b


 ，則下列各式成立。 

(1)  lim n n
n

a b a b


   。 

(2)  lim n nn
a b a b


   。 

(3) lim n
n
ca ca


 （其中 c 為常數）。 

(4)  lim lim limn n n n
n n n

a b a b ab
  

    。 

(5) 當所有 0nb  且 0b  時，
lim

lim
lim

nn n

n
n nn

aa a

b b b





  。 

 

 

求下列各極限。 

(1) 2

4 2
lim 3
n n n

   
 

。  (2)
1

2
lim

3

n

nn 

 
 
 

。  (3) 2

1 3
lim 2 4
n n n

          
。 

 
 

  

【配合課本例 3】 

（搭配課本 P.8～P.14）
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單元 1 數列的極限與無窮等比級數 

 

 
求下列各極限。 

(1) 2

4 4 4
lim

3 3 3n n n

   
 

。  (2)
14

lim
5

n

nn





 
 
 

。  (3) 2

2 1
lim 1 3

1n n n

          
。 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

求下列各極限。 

(1)
3

3

3 2 1
lim

2 3n

n n

n n

 


。  (2) 2

3 100
lim

4 1n

n

n




。  (3)
2

1

3 4
lim

4 5

n n

n nn








。 

 
 

 

  

【配合課本例 4】 
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單元 1 數列的極限與無窮等比級數 

 

 
求下列各極限。 

(1)
 

3 2

3

4 5
lim

1n

n n

n

 


。  (2)

2

3

3 10
lim

1n

n

n




。  (3)
1

1

7 3
lim

4 7 2

n n

n nn






 

。 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 
 

 

求
2 21 1

lim
2 1 2 1n

n n

n n

  
   

的值。 

 
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

求
2 23 2 1

lim
2 1n

n n n

n n

   
   

的值。 

 

 

  

【配合課本例 5】 
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單元 1 數列的極限與無窮等比級數 

 

 

求
 22 2 2

3

2 4 6 2
lim
n

n

n

   
的值。 

 
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

求
 

2

1 4 7 3 2
lim
n

n

n

    
的值。 

 

 

 

 

 

 

 

(1)已知
2

2

7
lim 2

3 2n

an

n n





，求常數 a的值。 

(2)已知
3 3 3

lim 3
2 1n

an bn

n

 



，求常數 a與b的值。 

 
 

  

【配合課本例 6】 

【常考題】 
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單元 1 數列的極限與無窮等比級數 

 

 

(1)已知
  2

3

2 3 10
lim 3

2 5n

an n

n

 
 


，求常數 a的值。 

(2)已知
   3 2

2

2 3 2 5
lim 4

2 3n

a b n a b n n

n

   



，求常數 a與b的值。 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

求  lim 1
n

n n


  的值。 

 
 

 

  

【常考題】 
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單元 1 數列的極限與無窮等比級數 

 

 

求  2 2lim 4 3 1
n

n n n n


     的值。 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 與其運算性質 

1. 符號 表示連加或求和的意思。利用這個符號可將級數 1 2 3 na a a a    簡記成

1

n

k
k

a

 ，即 1 2 3

1

n

k n
k

a a a a a


      。 

 
5

1 2 5
1

k
k

a a a a


     ，
10

1 2 10

1

2 2 2 2k

k

     。 

2.  的運算性質。 

(1)  
1 1 1

n n n

k k k k
k k k

a b a b
  

     。 

(2) 
1 1

n n

k k
k k

ca c a
 

  （ c 是常數）。 

 

  

（搭配課本 P.14～P.16）
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單元 1 數列的極限與無窮等比級數 

 

 

將下列各式寫成連加的式子，並求出其值。 

(1)  
4

1

3 1
k

k


 。  (2)
5

1

2
k
 。  (3)  

5

2

3
k

k

 。 

 
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 
將下列各式寫成連加的式子，並求出其值。 

(1)  
4

1

5 2
k

k


 。  (2)
5

2

1
16

2

k

k

  
 

 。  (3)
 4

1

1

2 3

k

k k


 。 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

求   
10

1

1 2
k

k k


  的值。 

 
 

 

  

【配合課本內文】 

【配合課本例 7】 
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單元 1 數列的極限與無窮等比級數 

 

 

求    
7

1

1 2 1
k

k k


  的值。 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 無窮等比級數與循環小數 

1. 將無窮數列 na 的各項用「  」號連接起來所成的式子 1 2 3a a a  稱為無窮級數。 

 將無窮數列
1

2

n
 
 
 

的每一項用加號連接起來，即
1 1 1 1

2 4 8 2

n
      
 

 ， 

 就是無窮級數。 

2. 無窮級數的和：給定無窮級數 1 2 3 na a a a     ，並令其前 n項的和為 nS ， 

 即 1 2 3n nS a a a a     。 

(1) 若無窮數列 nS 為收斂數列，且其極限為 S（即 lim nn
S S


 ），則稱此無窮級數為收

斂級數，它的和為 S，即 1 2 3 limn nn
a a a a S S


        。 

(2) 若無窮數列 nS 為發散數列，則稱此無窮級數為發散級數，其和不存在。 

3. 將無窮等比數列的各項用加號連起來的算式，稱為無窮等比級數。 

 將無窮等比數列
1

2

n
 
 
 

的每一項用加號連接起來， 

 即
1 1 1 1

2 4 8 2

n
      
 

 ，就是無窮等比級數。 

4. 無窮級數 2 1na ar ar ar      的和。 

(1) 當 1 1r   時，此無窮級數為收斂級數，其和為
1

a

r
。 

(2) 當 1r   或 1r  時，此無窮級數為發散級數，其和不存在。 

（搭配課本 P.16～P.27）
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 首項為
1

2
，公比為

1

2
的無窮等比級數

1 1 1 1

2 4 8 2n
     前 n項的和為 

 

1 1
1

2 21 1 1 1
12 4 8 2 1
2

n

n n
S

    
        


 。 

 因為當 n趨向無限大時，
1

2

n
 
 
 

會趨近 0 ，所以無窮數列 nS 的極限為 

 

1 1 11
2 2 2lim lim 1

1 1
1 1

2 2

n

n
n n
S

 

    
     
 

。 

5. 利用無窮等比級數的和，也可以將循環小數化為分數。 

 循環小數 0.12 0.121212 0.12 0.0012 0.000012     ，此為首項 0.12 ， 

 公比 0.01的無窮等比級數。因此
0.12 0.12 12 4

0.12
1 0.01 0.99 99 33

   


。 

6. 無窮級數可使用 簡寫，例如：
2 3

1

1 1 1 1 1

2 2 2 2 2

n k

k





                   
       

  。 

 

 

判斷下列各無窮等比級數為收斂或發散級數；若為收斂級數，求其和。 

(1) 2 3

3 3 3
3

7 7 7
   。  (2)

3 1 1 2

4 2 3 9
   。  (3)

5 25 125
1

4 16 64
   。 

 
 

 

  

【配合課本例 8】 



13

單元 1 數列的極限與無窮等比級數 

 

 
判斷下列各無窮等比級數為收斂或發散級數；若為收斂級數，求其和。 

(1)
2 4 8

1
5 25 125

   。  (2)
4 8 16

2
3 9 27

    。  (3) 2 2 2 2   。 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

已知一無窮等比級數的和為
9

2
，第二項為 2 ，求首項 a與公比 r 。 

 
 

 

  

【常考題】 
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單元 1 數列的極限與無窮等比級數 

 

 
已知一無窮等比級數的和為 8 ，第二項為 6 ，求首項 a與公比 r 。 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

求
1 3 7 2 1

3 9 27 3

n

n


     的值。 

 
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

求
1

1 1 1 1 1 1 1
1

3 2 9 4 27 2 3

n n                                       
 的值。 

 

  

【常考題】 
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單元 1 數列的極限與無窮等比級數 

 

 

將下列各循環小數化成分數。 

(1) 0.303。  (2) 0.523。 

 
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 
將下列各循環小數化成分數。 

(1) 0.05 。  (2) 0.054。 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

(1)求 0.9 0.099 0.00999  的值。 

(2)求 0.7 0.077 0.00777  的值。 

 
 

 

  

【配合課本例 9】 

【常考題】 
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單元 1 數列的極限與無窮等比級數 

 

 
求 0.3 0.033 0.00333  的值。 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

(1)已知無窮數列  3 5
n

x  為收斂數列，求 x的範圍。 

(2)已知無窮級數        2 3
3 5 3 5 3 5 3 5

n
x x x x         為收斂級數，求 x的範圍。 

 
 

 

  

【常考題】 
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單元 1 數列的極限與無窮等比級數 

 

 

(1)已知無窮數列  2 1
n

x  為收斂數列，求 x的範圍。 

(2)已知無窮級數        2 3
2 1 2 1 2 1 2 1

n
x x x x         為收斂級數，求 x的範圍。 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

如圖， 60BAC  ， 4CD  ，其中 1 2 3, , ,T T T 都是正方形，求所有

正方形 1 2 3, , ,T T T 邊長的總和。 

 

 

 
 

 

  

【配合課本例 10】 
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單元 1 數列的極限與無窮等比級數 

 

 
有二相交直線 1L 及 2L ，自 1L 上一點 A作 2L 之垂線，交 2L 於 B點；再自 B

點作 1L 之垂線，交 1L 於C點；重複以上步驟如此繼續下去，可得無窮

多個線段。已知 5AB  ， 3BC  ，求此無窮多個線段長的和。 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

如圖，以 3: 4 在大正方形的各邊做內分點，連接各分點得第二個正方

形；再以相同比例內分第二個正方形各邊，連接各分點得第三個正方

形，重複以上步驟如此繼續下去，可得無窮多個正方形。設最大的正

方形邊長為1，並令 na 代表由外往內數的第 n 個正方形的面積（即

1 1a  ）。 

(1)求 2a     ， 3a     。 

(2)求 na 的一般式。 

(3)求所有正方形面積的總和。 

 
 

  

【配合課本例 11】 
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單元 1 數列的極限與無窮等比級數 

 

 
如圖， 60BAC  ，其中 1 2 3, , ,A A A 均為正方形。已知正方形

1A之邊長為 2 ，求所有正方形 1 2 3, , ,A A A 面積的總和。 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

求下列各式的值。 

(1)
1

1

3kk




 。  (2)

1

5 2 1

3

k

k
k





  。 

 
 

 

  

【常考題】 



20 

單元 1 數列的極限與無窮等比級數 

 

 

求
1

1

2 3 4

3 6

k k

k
k





 
 的值。 

 

 

 

 

 

 

 

 

 夾擠定理 

1.  設無窮數列 ,n na b 與 nc 從某一項起均滿足 n n na c b  。 

 若 lim limn n
n n
a b L

 
  ，則無窮數列 nc 也是收斂數列，且其極限為 L，即 lim n

n
c L


 。 

 

 

已知無窮數列 nc 中的每一項 nc 都滿足 2 2

1 1 1 1 1 1

2 3 6 2 3 6ncn n n n
      ，求 lim n

n
c


的值。 

 
 

 

 

 

 

 

 

已知無窮數列 nc 中的每一項 nc 都滿足
2 2

2 2

3 5 3 11

2 2 2 2n

n n
c

n n n n

 
 

   
，求 lim n

n
c


的值。 

 

  

【配合課本例 12】 

（搭配課本 P.28～P.34）



21

單元 1 數列的極限與無窮等比級數 

 

 

已知無窮數列 na 中的每一項 na 都滿足 2 2 23 2 6nn n a n n    ，求 lim nn
a


的值。 

 
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

已知無窮數列 na 中的每一項 na 都滿足 2 3 2 5nn na n    ，求 lim nn
a


的值。 

 

  

【配合課本例 13】 
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單元 1 數列的極限與無窮等比級數 

 

 

 
 求下列各無窮數列的極限。 

(1)
5

2n
。  (2)

1
7
n

 。  (3) 1 。 主一 

  

 

 

 

 判斷下列各無窮數列為收斂或發散數列；若為收斂數列，求其極限。 

(1)  0.99
n 。  (2)

 2

7

n

n


。  (3)  6 2

n

 。 主一  

  

 

 

 

 選出所有正確的選項。 

(1)若數列 na 、 nb 均為收斂數列，則 n na b 為收斂數列 

(2)若 n na b 為收斂數列，則 na 、 nb 均為收斂數列 

(3)若數列 na 收斂於 0 ，則數列 2
na 收斂於 0  

(4)若數列 2
na 收斂於1，則數列 na 收斂於1。 主二 

  

 

 

 

 求下列各極限。 

(1)
2

2

4 7
lim

5 3n

n n

n n

  
 

。  (2)
1

1

4 3
lim

7

n n

nn






。  (3) 0 a b  ，以 a、b表示

1

1
lim

n n

n nn

a b

a b








的值。 

 主二  
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單元 1 數列的極限與無窮等比級數 

 

 

 求
2 21 2 5

lim
1n

n n n

n n

   
  

的值。 主二  

  

 

 

 

 求下列各極限。 

(1)
 

2 4 2
lim

1 3 2 1n

n

n

  
   




。  (2)
2 2 2 2

3

1 2 3
lim

4n

n

n

   
。 主二  

  

 

 

 

 (1)已知
2

2

2 2
lim

3 5 3n

an

n n




 
，求常數 a的值。 

(2)已知
2 2 8

lim 6
5 3n

an bn

n

 



，求常數 a與b的值。 主二  

  

 

 

 

 已知  
4

1

18
k

ak b


  ，  
3

0

6
k

ak b


  ，求 a、b的值。 主三  

  

 

 

 

 已知首項為 a，公比為 r 的無窮等比級數和等於 5；首項為 a，公比為 3r的無窮等比級數和

等於 7 ，則首項為 a，公比為 2r的無窮等比級數和等於   。 主四  

 【學測】 
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單元 1 數列的極限與無窮等比級數 

 

 

 求
2 3 2 1

2 3 4 1

4 1 4 3 4 3 4 3

5 5 5 5

n n

n





   
     的值。 主四  

  

 

 

 

 將下列各循環小數化成分數。 

(1) 0.403。  (2) 2.58 。 主四  

  

 

 

 

 若首項為 a，公比為 0.01的無窮等比級數和等於循環小數1.2 ，則 a     。 主四  

 【學測】【答對率 44%】 

  

 

 

 

 已知對任意正整數 3n  ，不等式 33n n 恆成立，求
2

lim
3nn

n


的值。 主五  

  

 

 

 

 

 無窮數列 na 的 1 2 32, 2 2 , 2 2 2 ,a a a   依此規律繼續下去，求 lim nn
a


的值。 
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單元 1 數列的極限與無窮等比級數 

 

 

 已知一無窮等比數列前兩項的和為
25

4
，且任一項恰等於該項之後各項和的 3 倍，求此數列

的首項 a與公比 r 。 

  

 

 

 已知一皮球從120公尺高處落下，每次返跳的高度為前次高度的
2

3
，求自開始落下至皮球

靜止所經過的距離。 

  

 

 

 求
1

1

5

8

k

k
k





 的值。 

  

 

 

 令多項式  2 1
n

x  除以  3 2
n

x  所得餘式的常數項為 nr ，求極限 lim nn
r


的值。 

 【103 指甲（修）】 

  

 

 

 在實數線上，動點 A從原點 0 開始往正向移動，動點 B從 8 的位置開始往負向移動。兩個動

點每一秒移動一次，已知第一秒 A、 B移動的距離分別為1、 4 ，且 A、 B每次移動的距離

分別為其前一次移動距離的
1

2
倍與

1

3
倍。 

(1)設第 n秒時， A、 B兩點的位置分別為 na 與 nb ，以 n分別表示 na 與 nb 。 

(2)設 nc 為第 n秒時 A、 B中點的位置，求 lim nn
c


的值。 【105 指甲（修）】 
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單元 1 數列的極限與無窮等比級數 

 

 

 一盒子裡有 n（ 3n  ）顆大小相同的球，其中有1顆紅球、 2 顆藍球以及 3n 顆白球。從盒

子裡隨機同時抽取 3 球，所得球的計分方式為每顆紅球、藍球及白球分別為 2n分、n分及1

分。若所得分數的期望值為 nE ，則 lim nn
E


    。 【104 指甲】【答對率 25%】 

  

 

 

 

 

 如圖，直角 ABC 的兩股長為 16AB  ， 24BC  ，其中 1 2 3, , ,S S S 

為內接正方形，求所有正方形 1 2 3, , ,S S S 面積的總和。 

  

 

 

 

 

 瑞典數學家科赫在1904年介紹一種曲線的作法：取邊長為1的正三角形為 1T，以 1T每邊中間

三分之一的線段為一邊，向外作正三角形後，然後將該三分之一線段抹去，可得多邊形 2T ，

重複以上步驟如此繼續下去，可得無窮多個多邊形 1 2 3 4, , , ,T T T T ，如圖所示。 

    
(1)令 na 表 nT 的周長，以 n表示 na 。 

(2)求
1 2

1 1 1

na a a
    的值。 
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單元 1 數列的極限與無窮等比級數 

 

 

 求
3 5 sin 1

lim
5 sin 1

n n n

n n nn

e

e




 
    

   。 【臺中女中】 

  

 

 

 

 

 設 n N ，坐標平面上有一等腰三角形，它的三個頂點分別是  0,1 ，
2

,0
n

 
 
 

，
2

,0
n

  
 

，若

此三角形的外接圓半徑長等於 nR ，則 lim nn
R


    。 【臺南二中】 

  

 

 

 

 

 已知 1S 為15 的所有正因數的總和，即   0 1 0 1
1 3 3 5 5S    。又 2S 為 215 的所有正因數的總

和，即   0 1 2 0 1 2
2 3 3 3 5 5 5S      。設 nS 為15n（ n是正整數）之所有正因數的總和，則

lim
15
n
nn

S


    。 【臺南二中】 

  

 

 

 

 

 若一無窮等比級數的和為 3 ，其各項之平方和也為 3 ，求此無窮等比級數各項的立方和

為   。 【臺中二中】 
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單元 1 數列的極限與無窮等比級數 

 

 

 na 為無窮等比數列， 1 0.2a  ， 2 0.06a  ，則
1

n
n

a




    。（化為最簡分數） 

 【興大附中】 

  

 

 

 

 

 袋中有編號1到10 號的球各1顆，甲、乙、丙三人輪流取球，按甲、乙、丙、甲、乙、丙、

甲的順序依次取1球，取出放回且每球被取到的機會相等，規定先取到質數號碼者獲勝，

求甲獲勝的機率   。 【臺南二中】 

  

 

 

 

 

 設 n為自然數，若多項式   1 2
1 2 1 02

n n n n
n n nx a x a x a x a x a 

        ，令各項係數的總和

為 nA ，偶次項係數的總和為 nB ，則
2 5

lim
3 2

n n

n
n n

A B

A B





？（單選題） 

(1) 3   (2) 2   (3)
1

2
   (4)

1

4
   (5)不存在。 【興大附中】 

  

 

 

  



29

單元 1 數列的極限與無窮等比級數 

 

 

 設 a、b為循環小數， 0.12a  ， 0.01b  ，則 a b 的值是下列哪一個選項？ 

(1) 0.11   (2) 0.1111   (3)
1

9
  (4)

10

99
  (5)

100

999
。 【108 指乙】【答對率 80%】 

  

 

 

 

 

 

 已知數列 na 、 nb 、 nc 、 nd 、 ne 定義如下： 

  1
n

na   ﹔ 1n n nb a a   ﹔
10

3

n

nc
 

   
 

﹔
1

3n nd c ﹔
1

n
n

e
c

 ﹔其中 1, 2, 3,n  。 

 下列選項中，試選出會收斂的無窮級數。（多選題） 

(1)
1

n
n

a



   (2)

1
n

n

b



   (3)

1
n

n

c



   (4)

1
n

n

d



   (5)

1
n

n

e



 。【107 指乙】【答對率 48%】 

  

 

 

 

 

 

 數列 1 2, ,a a 中，其奇數項是一個公比為
1

3
的等比數列，而偶數項是一個公比為

1

2
的等比數

列，且 1 3a  ， 2 2a  。試選出正確的選項。（多選題） 

(1) 4 5 6 7a a a a     (2) 10

11

10
a

a
   (3) lim 0nn

a


   (4) 1lim 0n

n
n

a

a



   (5)

100

1

9n
n

a


 。 

 【109 指乙】【答對率 57%】 
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單元 1 數列的極限與無窮等比級數 

 

 

 設 na 、 nb 為兩實數數列，且對所有的正整數 n， 2
1n n na b a   均成立。若已知 lim 4nn

a


 ，

試選出正確的選項。（多選題） 

(1)對所有的正整數 n， 3na  均成立 

(2)存在正整數 n，使得 1 4na    

(3)對所有的正整數 n， 2 2
1n nb b  均成立 

(4) 2lim 4nn
b


  

(5) lim 2nn
b


 或 lim 2nn

b


  。 【108 指甲】【答對率 34%】 

  

 

 

 

 

 

 假設兩數列 na 、 nb ，對所有正整數 n都滿足
4 1

3n n n

n
b a b

n


   。已知 lim 6nn

a


 ，試選

出正確的選項。（多選題） 

(1)
4 1

6n

n
b

n


   

(2)
4 1

2n

n
b

n


  

(3)數列 nb 有可能發散 

(4) 10000 6.1a   

(5) 10000 5.9a  。 【答對率 19%】 
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