
綜合演練4 章

第

         年         月         日 

得

分

一、單選題（每題 7 分，共 14 分）
（ B ）1 設 m 為實數，則在右圖中哪一點的坐標代入 y＝mx 會使 m 

值為最大？

A A B B C C 
D D E E
x 直線 y＝mx 過原點 O，且 m 值即其斜率
題圖中直線 OB 斜率最大，即 B 點使 m 值最大
故選B

（ E ）2 設圓 C：（x－1）2
＋（y－2）2

＝9，則直線 3x＋4y－1＝0 被圓 C 所截的弦長為
何？

A 2 B 3 C 5 
D a5 E 2a5
x　 圓心（1﹐2）至直線 3x＋4y－1＝0 的距離為
｜3×1＋4×2－1｜

al32
＋42 ＝2

如右圖，弦長為 2al32
－22
＝2a5

故選E
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二、多選題（ 每題 10 分，錯一個選項得 6 分，錯兩個選項得 2 分，其餘不給分，共 20 分）

（BD）3 下列直線的斜率哪些為－
4
3
？

A 4y＋3x＝1 B 
x
3
＋

y
4
＝1 C x＝－

4
3

 y＋1

D過（0﹐0）且與 3x－4y－5＝0 垂直的直線
E過（2﹐3）與（6﹐0）的直線

x A ×：4y＋3x＝1 的斜率為－
3
4

B ○：
x
3
＋

y
4
＝1 過（3﹐0），（0﹐4），斜率為 

4－0
0－3

＝－
4
3

C ×：x＝－
4
3

 y＋1，得 y＝－
3
4

 x＋
3
4
，斜率為－

3
4

D ○：3x－4y－5＝0 的斜率為 
3
4
，與之垂直的直線斜率為－

4
3

E ×：過（2﹐3）與（6﹐0）的直線斜率為 
0－3
6－2

＝－
3
4

故選BD

（BE）4 坐標平面上直線 L：3x－4y＋12＝0，試問下列選項哪些正確？
A x 截距為 4
B y 截距為 3

C L 的斜率為－
3
4

D L 與坐標軸圍成的三角形面積為 12
E L 與坐標軸圍成的三角形周長為 12
x A ×：x 截距為－4

B ○：y 截距為 3

C ×：L 的斜率為 
3
4

D ×：如右圖，面積為 
｜－4｜×3

2
＝6

E ○：周長為 3＋4＋5＝12
故選BE
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三、填充題（每格 8 分，共 48 分）
5 在坐標平面上，點 A（m﹐3），B（1﹐m）同在斜率 m 的直線上，則 m＝　8a3 　。

x 由題意知直線 AB 的斜率為 m

故得 
m－3
1－m

＝m

即 m－3＝（1－m）m
得 m2

＝3
故 m＝±a3

6 已知 A（－5﹐1），B（1﹐7），C（4﹐－2）為坐標平面上的三個點，則過 B 點且平行 AC  
的直線方程式為　　x＋3y－22＝0　　。

x 因為 mAC＝
－2－1

4－（－5）
＝－

1
3

所以所求直線的斜率為－
1
3

其方程式為 y－7＝－
1
3
（x－1）

即 x＋3y－22＝0
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7 設兩點 A（2﹐0），B（0﹐3），若點 P（k﹐－3）與點 Q（4﹐k）在直線 AB 的異側，則 k 的
最大可能範圍為　　－3＜k＜4　　。

x 直線 AB 的方程式為 
x
2
＋

y
3
＝1，即 3x＋2y－6＝0

因為 P，Q 兩點在直線 AB 的異側，
所以 P，Q 兩點必有一個在 3x＋2y－6＞0 的圖形內，一個在 3x＋2y－6＜0 的圖形內
故得（3×k＋2×（－3）－6）（3×4＋2×k－6）＜0
化簡得（3k－12）（2k＋6）＜0，即（k－4）（k＋3）＜0，故－3＜k＜4

8 已知 x，y 為整數，則滿足聯立不等式 
2x＋yN10
xM1
yM2

 的（x﹐y）共有　16　組。

x 

2x＋yN10 ⋯⋯⋯⋯⋯1 
xM1  ⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯2

yM2  ⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯3

 

圖形如右：

由1式得 yN10－2x
當 x＝1 時，2NyN8，故 y＝2，3，4，5，6，7，8
當 x＝2 時，2NyN6，故 y＝2，3，4，5，6
當 x＝3 時，2NyN4，故 y＝2，3，4
當 x＝4 時，2NyN2，故 y＝2
共有 7＋5＋3＋1＝16 組
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9 已知圓 C 的半徑為 5，與 x 軸交於兩點且 x 截距之和為 6，與 y 軸交於兩點且 y 截距之和
為－8，則圓 C 的方程式為 8　（x－3）2

＋（y＋4）2
＝25　。

x 設圓 C 與 x 軸交於（x1﹐0），（x2﹐0），與 y 軸交於（0﹐y1），（0﹐y2）

則圓心坐標為（
x1＋x2

2
﹐

y1＋y2

2 ）＝（
6
2
﹐
－8
2 ）＝（3﹐－4）

又半徑為 5
故得方程式為（x－3）2

＋（y＋4）2
＝25

0 過點（4﹐3）且與 x2
＋y2
－4x＝0 相切的直線方程式為　　5x－12y＋16＝0 及 x＝4　　。

x x2
＋y2
－4x＝0，即（x－2）2

＋y2
＝4

圓心 A（2﹐0），半徑 r＝2
點（4﹐3）在圓外
設過點（4﹐3）的切線方程式為 y－3＝m（x－4），即 mx－y－4m＋3＝0
由 A 到切線的距離即半徑 2

得 
∣m×2－0－4m＋3∣

alm2
＋（－1）2 ＝2

化簡得∣－2m＋3∣＝2alm2
＋1

兩邊平方得（－2m＋3）2
＝4（m2

＋1）

得－12m＋9＝4，故 m＝
5
12

切線應有兩條，一條斜率為 
5
12
，另一條為過（4﹐3）的鉛直線

故所求為 y－3＝
5
12
（x－4）及 x＝4

即 5x－12y＋16＝0 及 x＝4
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四、計算題（每題 9 分，共 18 分）
q 已知圓 C1：x2

＋y2
＝1，圓 C2：（x－1）2

＋（y－1）2
＝1，若點 P 位在圓 C1 上或其內部，且

點 P 也位在圓 C2 上或其外部，試求所有可能的點 P 所形成圖形的面積。
x  所有可能的點 P 所形成圖形如右圖中鋪色區域 

面積為  p×12
－（

1
4

 p×12
×2－12） 

 ＝p－（
p

2
－1） 

 ＝
p

2
＋1（平方單位）

w 若直線 L：2x－y＋a＝0 與圓 C：x2
＋y2
－6x＋by＋c＝0 相切於點（4﹐1），試求序組

（a﹐b﹐c）。

x 圓 C 之圓心為（－
－6
2
﹐－

b
2）＝（3﹐－

b
2）

因為切點與圓心連線與切線垂直

又 L 的斜率為 2

所以 2×
－

b
2
－1

3－4
＝－1，故 b＝－3

因為切點（4﹐1）同時在 L 與圓 C 上

代入方程式得 
2×4－1＋a＝0
42
＋12
－6×4＋b×1＋c＝0

 ，即 
7＋a＝0  ⋯⋯⋯⋯⋯⋯⋯1

－7＋b＋c＝0⋯⋯⋯⋯⋯2

由1式得 a＝－7
b＝－3 代入2式得－7－3＋c＝0，故 c＝10
故得序組（a﹐b﹐c）＝（－7﹐－3﹐10）
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